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NOTATIONS ET OBJECTIFS

On note K le corps R ou C.
On désigne par I nn ouvert connere de K. et par D(a, R) le disque ouvert de centre a et de
rayon R . On convient de poser D(¢.+x) =K.

Dans le cas on K = R. [ n’est autre qu'un intervalle ouvert et D(a. R) est I'intervalle ouvert
Ja— R.a+ R[: on note alors CP({") I'ensemble des applications de " dans C. p fois continument
dérivables (p étant un entier au moins égal a 1).

Dans le cas ou K = C. on note H(I") = C'(U') I'ensemble des applications holomorphes de U
dans C.

(‘oncernant une fonction f holomorphe sur un ouvert connexe [ de C. on dispose des résultats
suivants que 'on ne demande pas de démontrer :

A) Si I'ouvert U est convere. et si a appartient a ['. f admet une primitive F et une seule
sur U7 telle que F(a)=0.

B) La fonction f est est indéfiniment dérivable sur ['. En outre. pour tout point a de U, en
notant R le rayon de convergence de la série de Taylor de f au point a,on a:
- sil =Calors R = 4x ,
- si " # C alors R est égal & la distance de a au complémentaire de U .
dans les deux cas la somme de la série de Taylor de f au point a est égale a f sur D(a, R).
En particulier. pour tout entier p > 1.on a CP(U) = C}(U').

(') Si I'ensemble des zéros de f posséde au moins un point d’accumulation dans U, alors f
est nulle sur U.

C'onsidérons 4 nouveau le cas général (K = R ou C). On appelle point critique d'un élément
f de CY(U) tout zéro de f'.
On note ('(f) = {r € U / f'(z) = 0} 'ensemble des points critiques de f .

Etant donnés f appartenant a CP(U’).avec p > 3, et x un point non critique de f, le schwarzien
de f au point r est défini par

0y L0 g3_(f"(.r)>2
AN TOREPAVTEY
Etant donnés a.b.c,d quatre nombres complexes tels que ad — bc # 0, lorsque U est inclus

b
dans K\ { - g} on définit une homographie h sur U par h(z) = :; t .

Dans la partie I an étudie Je lien entre le schwarzien et les homographies.

Dans la partie II on étudie le lien entre le schwarzien et le birapport.

Dans la partie 111 on étudie les fonctions univalentes sur le disque-unité de C.
Dans la partie IV on étudie I'injectivité des arcs plans au moyen du schwarzien.
Dans la partie V on utilise le schwarzien pour caractériser les fonctions univalentes.

Les parties 11 et 111 sont indépendantes.







